
PROCEEI）INGSOFTHESYMPOSIUM ON  

THE FOUND∬IONS OF MATHE鳳虻ICS  

HELD ATGORA，HAKONE  
JAPAN  

1980  

Slり）♪…・【“Jわ   

GRANTIN AID FOR SCIENTIFIC RESEARCH，1980  

Project Ntmber：434007  

TitleofProject：COMPREHENSIVERESEARCHFORTHEFOUNDATIONS  

OF MATHEMATICS AND RELATED FIELI）S   



Errata  

O4／10／2007  

Page13，1ine†1：  

P∈△月，Car（P）巴p→m：町々∈△Ⅳ，Car（Q）巴m＋れ→た⇒b′→た：n；P；Q】∈△月   

Page14，1ine2：  

P∈△月，Car（P）巴m‥n→p，Q∈△Ⅳ，Car（Q）巴m＋n→た⇒【た：n→〆；P；Q】∈△月   



Syn亡actic Construction of RationalNumbers  

Masahiko SATO（Universi亡y of Tokyo） 

一 

，．＜na亡。。n，＜。血e，：£．兢Z．爪．れ  
＜pOSi亡ive＞＝＜s一口all＞＋＜medium＞＋＜1arge＞：P，q，r  

＜small＞＝＜1arge＞＜star＞  
＜medium＞ ＝ ＜one＞  

＜1arge＞＝＜positive＞＜pfime＞・  
＜rational＞＝＜negative＞＋くZerO＞＋＜positive＞：u，V，  
＜n絹a亡ive＞＝＜minus＞＜positive＞  
くra亡io＞ ＝ ＜na亡num＞＜COlon＞＜na亡num＞  

＜Nfom＞三＜one＞＋＜Nform＞＜prime＞＋＜Nform＞＜plus＞＜Nfom＞＋＜Nform＞＜minus＞＜Nform＞  
＋くNfom＞＜亡imes＞＜Nform＞：〟．〃  

＜Pform＞＝＜one＞＋くPfom＞＜pritDe＞＋くPfortn＞＜s亡ar＞＋＜Pform＞＜Plus＞＜Pform＞  
＋＜Pfom＞＜minus＞くPfom＞＋＜Pfo血＞＜亡imes＞くPform＞  

＋＜Pform＞＜slasb＞＜Pform＞：P．¢  
＜QforTn＞＝＜one＞＋＜ZerO＞＋＜Qform＞＜Primc＞＋＜QforTn＞＜Star＞＋＜Qfom＞＜plus＞＜Qform＞  

＋＜qfom＞＜minus＞くqform＞＋＜qform＞＜亡imes＞＜qform＞＋＜mltluS＞＜qfom＞  
＋くqfom＞＜Slash＞＜qform＞：〝．y  

くOne＞：ニ ヱ  

＜prime＞  

＜S亡ar＞  

＜ninus＞  

＜cOlon＞  

＜tlmes＞  

くSlash＞  

＜ZerO＞  

＜plus＞  
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FomalS  ,stems 

△：P，q，R，S，T  

AN  
【汀可J【がヱ旬l】J【托しがりJ【乃り旬1亡AN  

P∈△N・Car（P）亡 肝旬 ＝＞【〃l旬■；P］∈△  

P亡AN・Car（P）竺乃柵＋た ⇒【佃′十たl；PI  

P亡△N・Car（P）＝和一肘た ⇒【托し椚たl；P】  

P・q∈△N・CaT（P）巴乃・肘た・とar（q）巴た伽ナZ   

㌔
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 【”・椚l→乙；P；ql亡AN  

P，q・R∈△N・Car（P）竺伽，Car（q）＝伽・Car（R）亡励けた  

⇒ 囲輌；P；q；Rl∈AN，血rere β亡ごナOr－Or・・  
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AN＝＞ p亡△R  

【♪＝】舟〝り∈△ 

P∈AR， 
R  

Car（P）亡P耽乃・q∈AN，Car（q）空か乃十たぅ【〆→たこ乃；P】∈A 
R  

・・13－   



P∈㌔・Car（P）亡P’→m乃 ＝＞【p’1仰ご吋l∈A 
R  

p∈ムR・Car（P）ご肌柁十た・q∈AⅣ，Car（q）とが柁十た ぅ【たご叩－；P】亡ムR  

P∈△R，ear（P）竺肌叩′ ＝＞【…す■；Pl亡AR  

Ap  
【pヤl亡△p  

P∈Ap・Car（P）亡顆 ⇒【P’す；P】亡  

P亡Ap・Car（P）ごPヤ★ ⇒【Pヰヤ；P】〔   
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 P∈Ap・Car（p）＝・P＋ヱ＋＝＝＞【Pヰ＋ヱ；Pl∈A 
p  

P亡Ap・Car（P）＝Pp′ ＝＞【pけp－★；P】∈A 
p  

P・q・T亡AR・R，S∈㌔・Car（P）＝〆たごZ，Car（q）＝qカニ乃，Car（R）＝た●乃±Z●が壬，  

Car（S）ごZ■がゴパar（T）亡；∫ゴ十ア 三＞ tp±す㌧；p；q；R；S；T】仁A 
p  

P・Q・T亡AR・R・S∈AN，Car（P）＝p－＋k：乙・Car（Q）＝qTm：n・Car（R）＝k・TTr＋i・  

Car（S）芦Z●巾・Car（T）ご壬ご√r ＝＞ rp●¢パP；q；R；S；T】亡A 
p  

P・Q，T亡AR・R・S∈AN・Car（P）巴p・＋k：乙・ 

亡ar（S）＝乙●巾・Car（T）竺壬ごブヤ ≡＞【p〝ァ；P；q；R；S；：F】∈Ap  

ア・q・R∈△p，Car（P）ごFセ・Car（q）竺す句・Car（R）竺p町P  

＝＞【印担；P；q；R】亡Ap・Vhere β＝＝ナOr－Or・or／・  

（Axioms and rules for 一，央and－are Omitted here・）  

Ap＝＞・P亡A 
q  

A 
q  

P ∈  

【“十祝】・【“ナ〝“】・【ルが祝】・【p＋「－Pノ→封，【「－Pルp柑h【以・川］・rβ・がβ】∈AQ  

＝P一㍗r ＝＞【p＋トqノヤ；P】，【「－Pルマ＋－㍗；P］∈A  

＝q－Fサ＝＞【p十トqノ＋－r；P】，【トpルマヤ；P】（A  
’
’
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亡ar（P）＝Plけr＝＞【pイー可→－r；P】・【「一Pノ・㍗－r；P】，【トpノ・「－qノ→r；アl∈△ 
q  

P・q・R∈Aq・Car（P）＝伽，Car（q）＝lハウ，Car（R）＝祝紬瑚  
＝＞ 囲勒；P；q；Rl∈Aq，Vhere β＝ご＋or・  
P∈A，Car（P）亡肝「－〃旬⇒【〃一伽；P】∈A 

q q  

p亡A・Car（P）＝いyl旬⇒【〝伽；P】亡A 
q q・  

Nota亡ions：Pト軌＜＝＞P∈Aq・Car（P）＝伽  

トひⅧ＝ く声＞ヱP∈AQ・Pト伽  
〃＝ニy＜⇒ ユ祉（恒andトト嘲）  

Theorem The set ＜ra亡ional＞ enJOyS 亡he usualproper亡ies of 亡he rational  

number field q．  

・－1ヰー  

ゝ   


